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Chapitre 4 :

Triangle rectangle et cercle
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Contenu de cours

I. Le milieu de ’hypoténuse d’un triangle .

Propriété € :
Le milieu de ’hypoténuse d’un triangle rectangle est
équidistant de ses sommets.

Autrement dit :
ABC est un triangle rectangle en A.

Si M est le milieu du segment [BC ] alors: MA =MB =MC et

AM :lBC
2

Exemple :
ABC est un triangle rectangle en A.

M est le milieu du segment [BC | donc MA =MB =MC

B

Propriété € -
Dans un triangle rectangle, I’hypoténuse est un diametre de son cercle
circonscrit.

Consequence :
EFG est un triangle et (C) son cercle circonscrit

» Si EFG est un triangle rectangle alors :
v’ Le centre du cercle (C) est le milieu du segment [FG ].

v' Lerayon ducercle (C) est %FG

La propriété réciproque de I’hypoténuse d’un triangle rectangle :

Propriété €) :
ABC est un triangle et | est le milieu du segment [BC ].
Si IA=IB =IC alors le triangle ABC est rectangle en A.

Exemple :

ABC est un triangle
rectangle en B

ABC est un triangle
E le milieu de [AC ]

et
EA=EB =EC




La propriété réciproque du cercle circonscrit au triangle rectangle :

Propriété @ :
Soient A, B et C trois points d’un cercle de centre O.
Si O est le milieu du segment [BC] alors le triangle ABC est rectangle

en A.

Exemple :
On a ABC est un triangle rectangle en A et A'BC est un triangle rectangle en

A’ et A"BC estun triangle rectangleen A" .

II. Théoréme de Pythagore .

Théoréme :
Si ABC est un triangle rectangle alors le carré de I’hypoténuse est égale
la somme des carrés des cotés de ’angle droit.

Autrement dit :

Si ABC est un triangle rectangle en A alors :
BC?=AC?+AB”?

Exemple €):

ABC est un triangle rectangle en A

BC*=AB*+AC?

Remarque :
ABC est un triangle rectangle en A :

BC*=AB*+AC?

Donc AB*=BC*-AC? et AC?’=BC*-AB”?

Exemple Q :

EFG est un triangle rectangle en E tels que EF=3cm et EG=4cm.
Calculer FG.




II. Cosinus d’un angle .

Définition :

Le cosinus d’un angle aigu dans un triangle rectangle est le
rapport entre les longueurs du coté adjacent et de
I’hypoténuse.

Longueur du c6té adjacent a I’angle

Exemple :
EXeMplE . Longueur de I’hypoténuse
c
hy,
Dofgs%se
A coté adjacent a KEE

On utilisons des symboles :
ABC est un triangle rectangle en A.

Le Cosinus de I’angle ABC est cosABC :% .
Remargue :

Puisque I’hypoténuse est le plus grand coté d’un triangle rectangle alors
le cosinus d’un angle aigu est compris entre 0 et 1 c-a-d : 0(cos ABC (1

Les applications

Application !!

On consideére la figure ci-dessous :

FGH et EFG sont deux triangles rectangles en H et E respectivement.

Montrer que OE =OH
Application €):

EFG est un triangle isocéle en E , et H le symétrique du point F par rapport
au point E.
1) Construire la figure.

Quelle est la nature du triangle EFG ? justifier ta réponse.

Application €):

Soit (C ) le cercle de diamétre [AB ]. D et C sont deux points de ce cercle tels

que les deux droites (AC ) et (DB ) sont sécantes en I. et les deux droites

(BC) et (AD) sont sécantes en J.

1) Construire la figure.
2) Montrer que les points C ; D ; | ;et J sont appartiens au méme cercle en
trouvant son diamétre.




Application €):

EFG est un triangle en E. tels que EG=5cm et FG=8cm.
Calculer EF

Application €:

Soit ABC est un triangle rectangle en A tels que :
AB=3cm et AC=4cm.

Calculer cosABC .




